HW1 - Seminaf z matematiky Deadline - 21.10.2025

Uloha 1.1 (3 body). Dokazte néasledujici rovnosti:
(z\y)\z==z\(yU2),
2\ (y\z) = (z\y)U(znz)

Hint: Dokazte postupné inkluze C a D.

Uloha 1.2 (4 body). Nechf x je mnozina. Najdéte formuli (z), kterd plat{ pravé tehdy, kdyZ x m4 pravé 2
prvky. Jinymi slovy, najdéte formuli ¢, t.z.

p(r) <=  mnozina x ma pravé 2 prvky.
Necht n € N je libovolné. DokédZete obdobné sestrojit formuli ¢,,, t. .
on(r) <=  mnozina x ma pravé n prvku.

Pouzivejte pouze symboly jazyka teorie mnozin (=, €) a symboly, které jsme si definovali (N,U,#,C, ¢, ...).
Nepouzivejte ¢isla a symboly pro velikost mnoziny (| - |) - ten se pravé snazite popsat v jazyce teorie mnozin
(pro kone¢né mnoziny).

Uloha 1.3 (3 body). Necht X je mnoZina, obsahujici alespont dva prvky. Relace R na P(X) je ddna predpisem
R = {(z,y) € P(X)? | z C y}. Rozhodnéte zda je R reflexivni, antireflexivni, symetrickd, antisymetricka,
tranzitivni, ekvivalence nebo ¢dsteéné uspoirdddni. Sva tvrzeni zduvodnéte.

Bonusova tloha (1 bod). Pouzijte formuli ¢ z dlohy 1.2, abyste ukdzali, ze pro libovolnou mnozinu x existuje
mnozina tvofena vsemi dvouprvkovymi podmnozinami x. Z axiomu extenzionality je tato mnozina jednozna¢né
uréend - v literatuie se vétsinou znaci [x]2.

Hint: PouZijte ¢ a vydéleni.



