Vzorovy zapoctovy test: predikatova logika

Celkem bodu: 100.

1. Znédme néasledujici informace o zaddvéani zakézek:

4a.
4b.

(4)
(i)

(iid)
(iv)

Kazdy urednik, ktery je odpovédny za néjakou zakdzku a vezme od néjaké spoleénosti
uplatek, je krimindlnik.

Zakdzku vyhraje pouze spolecnost, kterd podplati vsechny uredniky odpovédné za tuto
zakdzku.

Pan Lubor je urednik.

Néjaka spoleénost vyhrdla néjakou zakdzku, za kterou je pan Lubor odpovédny).

Pomoci rezoluce dokazte, ze: (v) Pan Lubor je krimindlnik.

(a)

Uvedena tvrzeni vyjddiete sentencemi 1, ...,ps5 v jazyce L = (U, Z,S, K, P,V,0,l)
bez rovnosti kde U, Z,S a K jsou unérni rela¢ni{ symboly a U(z), Z(x), S(z), K(z)
znamenaji (po fadé) “z je ufednik / zakdzka / spoleénost / krimindlnik”, P, V, O jsou
bindrn{ relaéni symboly, kde P(x,y),V (z,y),O(z,y) znaci (po fade) “x podplatil y”,
“r vyhral y” a “x je odpovédny za " a [ je konstanta oznacujici pana Lubora.

Pomoci skolemizace piedchozich formuli naleznéte otevienou teorii T (pifpadné ve
vétsim jazyce), kterd je nesplnitelnd, prave kdyz {1, v2, ps3, 04} = @5. (15b)
Pievedenim axiomu T do CNF naleznéte teorii 7" ekvivalentni T' a axiomatizovanou
klauzulemi. Napiste 77 v mnozinové reprezentaci. (15b)

Rezoluci dokazte, ze T’ neni splnitelnd. Rezoluéni zamitnuti zndzornéte rezoluénim
stromem. U kazdého kroku uved'te pouzitou unifikaci. (25b)

V teorii: To = {w(z) — (Yy)ladi(z,y) — sy)],adj(z,y) — adj(y,z),s(a),adj(a,b)}
dokazte ~w(b). Za tablo bude cca. (25b), ale priklad bude spise slozitéjsi, napt jako predchozi
bod rezoluce.

Je teorie Ty extenzi teorie T3 = {w(x) — (Jy)[adj(z,y) — s(y)]}? Svou odpovéd zdivodnéte.
(15b)

Najdéte dva neizomorfni modely teorie Ts. (15/2b)

V jazyce s konstantou ¢ s rovnosti{ dokazte, ze (3z) x = c. (Potiebujete k tomu zndt prvni
axiom rovnosti.)

Je formule w(z) pravdiva v T5? Je 1zivd v T5? Je nezdvislda v To? Zduvodnéte vSechny
odpovedi. (0b)

M4 teorie T3 konzervativni kompletni extenzi? Uvedte pifklad nebo zdiivodnéte, pro¢ ne.

(0b)



