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1 Necht X ~ Pois(\) aY ~ Pois(u) jsou nezdvislé ndhodné veliciny. DokaZte,
ze pak X +Y ~ Pois(A+ ).

2 Hodime tfikrat minci. Oznac¢ime X pocet rubu v prvnich dvou hodech a Y
pocet licu v poslednich dvou hodech.

e Urcete sdruzenou pravdépodobnostni funkci px y a také marginalni pravdépodobnostni
funkce px, py.

e Jsou X a Y nezavislé?
e Urcete P(X <Y).

e Urcete podminénou pravdépodobnostni funkce px |y

3 Necht A=A4,UAsU---UA,. Ovéite rovnost

n

1-Iy =[] ILa).

i=1
Spojité nahodné veliciny
Pripomente si, ze distribuéni funkce F'x je definovana vztahem
Fx(z) = P(X < z).
Vzpomente si, jaké vlastnosti od F'x pozadujeme.
V nékterych pifpadech je Fx(z) = ffoo fx (t)dt pro vhodnou nezdpornou

funkei fx (hustotu X). Pak je P(X € A) = fA fx(t)dt. Plati také E(X) =
ffcoot fx (t)dt a obecnéji

Blo(X) = [ glt) fx(ti.
Stejné jako pro diskrétni n.v. plati, ze var(X) = E(X?) — (E(X))2.
4 Rozmyslete si, ze F'x nemusi byt viude derivovatelna aby fx existovalo.

5 Najdéte F'x kterd je vSude spojita ale pro kterou neexistuje fx.

6 Proc vyzadujeme, aby Fx byla zprava spojita?



7 Pro nezavisou veli¢cinu X s distribuéni funkci Fy vyjadiete

€ (0,1))
X >0)

P(X
P(
P(X <0)
P(

X €[0,1])

Bonus

Obsah kruhu nahodnym samplovanim Vygenerujeme ndhodny bod ve
¢tverci (obé soufadnice budou mit rozdéleni U(0,1)). Oznac¢ime X; indikator
jevu “i-ty bod lezi ve vepsaném kruhu”.

Urcete E(X;), var(X;).
e Polozte S, = (X1 + -+ X,,)/n. Urcete E(S,,) a var(Sy,).

Ukazte, jak lze pocitat S, z Sp,_1, X, an.

Sestavte program v libovolném jazyce a spocitejte pomoci néj hodnotu 7.
(Jak velké n myslite, ze bude potieba pro pét spravnych ¢islic?)



