Algebrou proti koronaviru II1I
Zakladni priklady

1. Spocitejte

(a) 100%™ mod 39. [1]
(b) 100%™ mod 40. [0]

2. Najdéte vsechna x € Z splnujici

(a) =2 (mod 3), z =4 (mod 7) a x =3 (mod 8). [168m + 11, m € Z]
(b) 2z +1=2 (mod 3), 3z +2=3 (mod 4) a 4r + 3 =2 (mod 5). [60m + 11, m € Z)]
(c) 10z =6 (mod 32) a 3z =1 (mod 5). [80m + 7, m € Z)

3. Najdéte vsechna x € Z splnujici
(a) 22=1 (mod 3) a2z =1 (mod 7). [z =21m + 1, 2 = 21lm + 8, x = 2lm + 13 a 2 = 21 + 20, kde
m € 7|
(b) 22 = —1 (mod 65). [z =65m+ 8, z = 65m — 8, v = 65m + 18 a x = 65m — 18, kde m € Z|.

Dalsi pocitani

4. Najdéte viechna z € Z splitujici ' =2 (mod 5) a 28 =1 (mod 7).  [v = 35m + 8 a x = 35m + 13,
m € Z|

5. Spocitejte
33°
(a) 3" mod 28. [27]
1113

(b) 35 mod 28. [19]

6. Dokazte, ze 13 déli 2332 + 2933 4+ 3634

7. Najdéte vechna z,y € Z spliwjici 2% 4+ x + 2y = 1 (mod 7). [ # 0,y =6 (mod 7)]
8. Urdete posledni tfi cifry &isla 24919, [249]
9. Spoctéte 1305 mod 221. [91]
10. Najdéte vsechna x € {0,1,...,76} spliujici 2% + 8z = 62 (mod 77). (30,39, 72, 74]

11.* Najdéte viechna z,y, z € Z splitujici 22 + y? + 22 = 15w? (névod: feste nejprve kongruenci modulo 8).
12.* Necht jsou p, ¢ dvé rtiznd lichd prvocisla.

(a) Dokazte, ze ma polynom 3 + 322 + 2z v okruhu Z,, pravé 9 kofen.

(b) Rozhodnéte, zda existuji a,b € Z,q, aby mél polynom 2% + ax + b v okruhu Zipq Pravé 3 koteny.



