Zapoctova pisemka 30.10.2020

1.(6 bodu) Naleznéte infimum mnoziny
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Nezapomente podrobné dokéazat obé vlastnosti infima.

2.(6 bodu) Spoctéte nasledujici limitu
lim (Vn* 4 3n2 — 1 — \/nt + (=1)"n).

3.(10 bodu) Spoctéte nésledujici limitu
| n+1
lim (n+1)!+5 .
n—00 n" + n3
Podrobné oduvodnéte vsechny limity.
4.(10 bodu) Spoctéte nasledujici limitu
lim log(log(5™ + 4 ))
n—oo  log(n® + n?)

5.(8 bodu) Rozhodnéte o pravdivosti nasledujicich dvou implikaci ([x] znaci
celou ¢ast z € R):

A) Existuje vlastni lim [a,] = Existuje vlastni lim a,.

n—oo n—oo
B) Existuje vlastni lim a,, = Existuje vlastni lim [a,,].
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Podminkou k udéleni zapoctu je ziskani 20 bodu. Preji Vam mnoho stésti.

Néznak teSeni je na dalsi strané.



Strucéné reSeni

1. infM =0
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b) Vy € R, y > 0 volme n = [ei] +1, pakn>e§:>10gn>ll/:>y> lo;;n'
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kde pouzijeme aritmetiku limit a strazniky.
3. Vyjde 0 za pouziti strazniku
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4. Vyjde % za pouziti strazniku
log(log(5")) _ log(log(5" +4")) _ log(log(2-5"))
log(2n®) —  log(n®+n*) log(n®)

Nyni

log(log(5"))  log(nlog(5))  logn +loglog(5) 1+ %
log(2n®)  log2+5logn  log2+5logn &2 45

logn

a podobné

log(log(2-5"))  log(log2+ nlogh) < log(2nlog5) logn + log(2log5))
log(n?) B 5logn = 5logn 5logn '

5.
, pak lim [a,] = lim 1 =1.
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A) neplati pro a, = 5 + (-1

B) neplati pro a, =1+ (—1)"—, pak [az] =1 a [agk1] = 0.
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