Rekneme, ze monoid N rozéznava mhozinu L € M, pokud existuje
homomorfismus ¢ : M — N takovy, ze L = ¢~ 1p(L).
Jadrem homomorfismu ¢ rozumime ekvivalenci ~, definovanou:

u ~g v, pravé kdyz p(u) = p(v).
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Plati, Zegadroshomomorfismuyje vzdy kongruence; a naopak, kazda
kongruence ~ na M definuje homomorfismus (prirozenou projekci)

o M= M/
vztahem/p(u) = [u]} jehoz jadrem je pravé ~ (kde [u] znadi tfidu,
ve které lezi u). ,
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Je tedy vidét, ze monoidy. rozeznavajici mnozinu.L jsou dany
kengruenceminmonoidu.M, pro které plati, ze L se rozklada na tfidy
této kongruence.

Necht je s= takova kongruence. Pak _u ~ v implikuje rus o r5, pro
kazdé r a s, neboli o

Vr,seM: s e L& rvs € L.
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Pokud definujeme ekvivalenci u ~@v vztahem ! \
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Vrsse€M: ruse L& ryse L,

dostaneme @yntaktickougkongruenci mnoziny. L

monoid Synt(l) := M /~| se nazyva_syatakticky ngnoid
mnoziny L Ty

prislusna prirozena projekce se nazyva syntakticky @

- e
homomorfismus. Y = 0 :
z definice je vidét, ze je to mejvétsi kongruence, pro kterou se
mnozina L rozklada na tfidy. (,/Nejvétsi“ znamena, ze ma
nejmensi pocet tfid a vechny ostatni jsou jejim zjemnénim.)
monoid M/, se nazyva syatakticky monoid mnoziny L, a je
to tedy nejmensi monoid rozeznavajici mnozinu L, a to pomoci
pfirozené projekce u — [u].



