LINEARNI ZOBRAZENI

L(X,Y)

F
[Fllc= sup [|[Fz]| ( = sup ||F:U||:sup—H z| )
=<1 =1 oto |7

F spojitd <« F omezend

< Vomezend M F(M) omezena

& Voteviend G F~!(G) oteviend
F oteviend <V oteviend G F(G) oteviend
F kompaktni <V omezend M F(M) relativné kompaktni
ukoly:promyslete vlastnosti nasledujicich zobrazeni
F:C(0;1),f € C(0;1) = C(0;1) : f— f' (nespojité, oteviené)
F:co—co:ap— %xn (spojité, neni oteviené)
F:{xy,29,...} — {z2,23,... H® — [

R
F:{xy,20,...} — {0,21,29,... }? = [?

ukoly:prostudujte nasledujici dvé véty



e Banachova véta o otevieném zobrazeni:

F: X — Y lineédrni, spojité, surjektivni, X, Y Banachovy prostory = T oteviené
dk:

L3>0 FB(0,1) D B(0,e):

Y = UnFB(0, 3) tplny (Baircova véta) = B(0, 3) neni iidké

FB(0, %) mé vnitini bod = Jx€FB(0,3) e>0  B(ze) C FB(0,3)

B(0,¢) € FB(0,1)
IL. FB(0,1) D B(0, 4¢):

libovolné y € B(0, ¢)

y € B(0,4¢) C FB(0, 1)

ituj B(y,te)n FB(0, 3
oA GRS L s exitie € Bl ko N PBO.4) £

existuje 21 € B(0,3) Fzi1 =y

y—u GB(Oa%G) CFB(Oa%)

= ituje vy € B(y —y1, 2) N FB(0, X
B(y — 1, g€) okoli y —y1 } xItme 2 (Y =1, 5¢) (0,7) #0

existuje x5 € B(0, %) Fao = yo

y_yl_yZEB(Ovée)CFB(Oué)

> = exituje y3 € By —y1 — Yo, =€) N FB(0,%) # 0
B(y — y1 — y2, 15€) okoli y — y1 — y } e s 0.5 #

existuje z3 € B(0, %) Fx3 =y3

1
lznl < o Zn =21 + -+ -+ x, Cauchyovskd z, —z |z|| <1
z € B(0,1) Fz=yprotoy < FB(0,1)

(v ditkazu uzivéame r € M = kx € kM pro k > 0)



¢ Banach-Steinhausova véta:

F,, : X — Y linearni, spojité, X Banachuv prostor, Y normovany prostor

Ve e X sup |F,(z)] <oo = supllFy| < oo

dk:(sporem)

predpoklddejme || F, || — oo oznacime s(z) = sup |F,,(z)| < oo
n
zkonstruujeme posloupnost x,

1
n libovolné §|\Fn|\ <||Full= sup |F.(z)] existuje z,, € B(0,1) %||F,| < F(zy)

z€B(0,1)

zkonstruujeme vybranou posloupnost z,

1

N 1< g 1Bl
1 1

ng 2+Z'S($n1)<m'”Fn2”
1 1 1

ns 3+18(xn1)+ﬁs(xnz)<mHF”'*”
1 1 1 1

ny, bt g os(en) + g s(ame) + 4 g slome ) < g 1|

— 1
xo = Z =5 Tny € B(0,1) (iplnost)

k libovolné

1 1 1 1
Fnk(IO):_ Fnk('rnl)+_2'Fnk(xn2)+.'.+ﬁ'Fnk(xnk—1)+_k'Fnk(xnk)+
>—s(ny) >—5(2ny) >—s(wn;,_;) 25 1Fn |
1
+m'Fnk(Ink+1)+"'+4—m'Fnk(ilfnm)-i-"'Z
Z_HFnk” Z_IankH
1 1 1 1
> = (g stom) + g sl + ook g sleme) ) 43 1Pl
<o I Fny ll—k
1 1 1
—||Fnk||<m+m++4—m+>2
—1. 1
S
1 1 1 1 1 1
Z—6'47'||Fnk||+k+§'4—k'||Fnk||—§'4—k'HFnkHZk
pro k — oo fn,(xo) = 00 spor



