VLASTNOSTI PROSTORU A MNOZIN

e Uplnost

X (s topologii 7) tiplny < Vz, € X Cauchyovskd Jzre X Tp — X

M jehustdav X: M = X

M je #idkd v X: X — M je hustd v X

prostor 1. kateforie: spocetné sjednoceni ridkych mnozin

prostor 2. kategorie: nenf 1. kategorie = VG, oteviené a husté v X UG, #0
prostor Baireuv: VG, oteviené a husté v. X NG, hustd v X

tkoly:piiklady tiplnych prostori (C' s maximalistickou metrikou) a netplnych prostoru (C' s integraln{
metrikou)

m

pifklady hustych mnozin v R - diadicka cisla g5,

jisté m, /m — \/n
e Baireova véta:
X # 0 aplny

U, husté oteviené mnoziny v.X = NU, hustda v X

Pythagorejska racionalni ¢isla %, kde k% + 12 = m? pro

uplny prostor nenf 1. kategorie, (je Baireuv)

dk:

libovolné G,, oteviené, husté v X

chceme dokéazat NG, husta v X, neboli NG,, = X:

libovolnd G oteviend (? NG, NG # 0 )

GrhustivX G =X existujer; €GNG,#0al<e<l B(z1,e1) CG1NG
GohustivX Go=X existujeas € GNG, #Dal<e< % m C GaNB(x1,61) C GaNG
GshustavX Gs3=X existujeas € GNG, #0al<e< % m C G3NB(z2,e2) C GsNG

existuje € NB(zy, ;) C NG NG # 0
ukoly:prostor ¢,, (0d jistého indexu nuly) neni tiplny
(neni uzavieny) ax, = {1,%,%,...7%,0,0,...} — = {1,%,%,...} ¢ Coo
e kompaktnost
dvoji pohled na kompaktnost
M C X kompaktni <« VG, oteviené pokryti M 3G, ..., G, podpokryti M
M C X posloupnostné kompaktni <&  Vz, € M 3 podposloupnost z,, — x € M
M C X relativné kompaktni < M kompaktni
M C X pre-kompaktni (totdlné omezend) < Ve I konetnd K C X K + B(0,¢) D M
kompaktni = uzaviend a omezena

= pro realné mnoziny
e Arsela-Ascoliova véta: podmnozina M C C(K) K kompaktn{ :

M kompaktni <« M stejné spojitd a omezena

e separabilita



